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國立嘉義高中 112 學年度學術性向資賦優異【數理類】複選評量-數學能力評量 

一、填充題：每題 5 分，共 100 分 

1. 某一場籃球賽中，小林只投三分球及兩分球。他投三分球的命中率為 20%，投兩分球的命中率為 30%，這場球賽中

他投了 30 球，試問小林總共得到__________分。 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. 已知𝑚、𝑘為正整數，且 2 +
1

𝑘+
1

𝑚+
1
5

=
402

173
 ，則𝑚、𝑘的乘積為____________。  

 

 

 

 

 

 

 

3. 已知𝑎、𝑏、𝑐三個質數滿足𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑎𝑏𝑐 = 149，試求|𝑎 − 𝑏| + |𝑏 − 𝑐| + |𝑐 − 𝑎|之值  

 

 

 

 

 

 

 

 

4. 求方程組{
𝑥 = 𝑥2 + 𝑦2

𝑦 = 2𝑥𝑦       
的解_____________。（全對才給分） 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5. 某一實係數多項式𝑓(𝑥) = 𝑥4 + 𝑝𝑥3 + 𝑞𝑥2 + 𝑟𝑥 + 𝑠，已知 f (1)＝2，f (2)＝5，f (3)＝10， 

試求 4f (4)＋f (－1)＝_________。 
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6. 座標平面上四點𝐴(8, −3)、𝐵(4, −5)、𝐶(0, 𝑐)、𝐷(𝑑, 0)，當四邊形ABCD周長最小時，求𝑐 + 𝑑 =________。 

 

 

 

 

 

 

 

7. 如圖，𝐵𝐶̅̅ ̅̅ ：𝐶𝐷̅̅ ̅̅ = 1：2，𝐶𝐴̅̅ ̅̅ ：𝐴𝐸̅̅ ̅̅ = 1：3、𝐴𝐵̅̅ ̅̅ ：𝐵𝐹̅̅ ̅̅ = 1：4， 

已知三角形ABC的面積為 1，則三角形DEF面積為__________。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8. 如圖，正三角形 ABC，兩頂點 A 及 B 皆在拋物線 y＝x2上，△ABC 的重心 G 在

y 軸上，邊 AC 與 y 軸平行。若點 A 的 x 座標為 a（a＞0），則 a＝_________。 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

9. 如果將√7 + √48寫成帶小數，設整數部分為 a，純小數部分為 b，則
1

𝑎+𝑏
+

2

𝑏
之值為________。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

10. 設 a, b, c, d 為實數，abcd≠0，且 a＋b＋c＋d＝0，則 

𝑎 (
1

𝑏
+

1

𝑐
+

1

𝑑
) + 𝑏 (

1

𝑐
+

1

𝑑
+

1

𝑎
) + 𝑐 (

1

𝑑
+

1

𝑎
+

1

𝑏
) + 𝑑 (

1

𝑎
+

1

𝑏
+

1

𝑐
) 之值為_______。 
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11. 求
1

1×2×3
+

1

2×3×4
+

1

3×4×5
+ ⋯ +

1

14×15×16
的值 

 

 

 

 

 

 

 

12. 滿足方程式
1

(𝑥+1)𝑦
+

1

𝑥+1
+

1

𝑦
=

1

105
的正整數數對（x , y）有_______組。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

13. 假設𝑎1、𝑎2、𝑎3、…、𝑎11為等差數列，公差為√2，且總和為44√5， 

試求
𝑎2

2

𝑎1×𝑎3
+

𝑎3
2

𝑎2×𝑎4
+

𝑎4
2

𝑎3×𝑎5
+

𝑎5
2

𝑎4×𝑎6
+

𝑎6
2

𝑎5×𝑎7
+

𝑎7
2

𝑎6×𝑎8
+

𝑎8
2

𝑎7×𝑎9
+

𝑎9
2

𝑎8×𝑎10
+

𝑎10
2

𝑎9×𝑎11
之值 

 

 

 

 

 

 

 

 

14. 已知△ABC 之三邊中線長分別為 9,12,15，則△ABC 的面積為_________。 

 

 

 

 

 

 

 

 

15. 如圖，在等腰直角∆ABC中，𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 1，∠A = 90°，點 E 為𝐴𝐶̅̅ ̅̅ 的中點， 

點 F 在𝐵𝐶̅̅ ̅̅ 上，且𝐸𝐹̅̅ ̅̅ ⊥ 𝐵𝐸̅̅ ̅̅ ，求∆CEF的面積。 
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16. 若𝑓(𝑥)  =  √1 −  𝑥  + √ 𝑥 −
1

2
 的最大值為𝑚，最小值為𝑛，則 𝑚2 + 𝑛2＝________ 

 

 

 

 

 

 

 

17. 求 13＋23＋33＋…＋20233的個位數字是______。 

 

 

 

 

 

 

 

18. 令[𝑥]表示小於或等於𝑥的最大整數，例如：[3.1] = 3，[−1.4] = −2， 

設實數𝑟滿足[𝑟 +
19

100
] + [𝑟 +

20

100
] + [𝑟 +

21

100
] + ⋯ + [𝑟 +

91

100
] = 546，求[100𝑟]=_________。 

 

 

 

 

 

 

 

 

19. 如圖，設一圓的圓心為點 O，且 AB與此圓相切於點 A， AB＝6，點 D 為圓內一點， 

BD交圓 O 於點 C，且 BC＝CD＝3，OD ＝2，則圓的半徑為_______。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

20. 已知𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 3𝑥 + 6，則 𝑓 (√√2 + 1
3

 −  √√2 − 1
3

) =______________。 

 

 

 


