
張 進 通 ， 許 世 賢 文 教 基 金 會 9 7 學 年 度 雲 嘉 區 國 中 

數 學 競 試 試 題 ( 第 二 試 ) 

 
一、填充題(每題 6 分，共 66 分) 
 
1.  定義 n

rK 為 1，2，3，4………… n 中，取 r 個數相乘，再全部相加，例如 2
1K =1+2； 3

2K =1×2+1×3+2×3； 

3
3K =1×2×3； 4

2K =1×2+1×3+1×4+2×3+2×4+3×4，求 5
5

5
4

5
3

5
2

5
1 KKKKK ++++ 之值為__________________。 

2   一組磁磚 1 號到 225 號，現在經過下列方式來做調整：移除所有編號為完全平方數的磁磚，然後再將 

剩餘的磁磚重新編成從 1 號開始的連續正整數號碼。試問這樣的動作需做     ______次才能將磁磚 

移除至剩下僅 1 塊。 

3   找出正整數 a 、b 、 c 且 cba << ，使
10
9111

=++
cba

，求數對( a ,b , c )=_____________。 

4   數列 1x 、 2x 、 3x ……… 98x 滿足
2
1

1 =x ，且 kkk xxx +=+
2

1 ，求
1

1..............
1

1
1

1
1

1

97321 ++
+

+
+

+ xxxx
的整

數為_______________。 

5   若一個正整數數列 1A ， 2A ， 3A ， 4A ……，滿足 1A < 2A < 3A < 4A …… ，且具有 nnn AAA += ++ 12 的性質，

若 7A =37，則 8A = __________________。 

 
 
6   如圖 1，半徑分別為 1、2 兩外切圓， AB 、CD 為外公切線， 

求 AB + BD  = ______________。 

 
 
7 求 4× 513 －3× 413 + 2× 313 － 213 + 2×13－1 除以 11 的餘數為_______________。 

 

 

8 有一五位數乘上 4 後，所得的積亦為五位數且各位數字恰好顛倒 

    ( 即 a b c d e × 4 = e d c b a )，求此五位數為_____________________。 

 

 

9 直角座標平面上，A( 1 , 1)，B( 1 , 3 )，C( 4 , 3 )，D( 4 , 1 )，有一直線過原點，且恰平分四邊形 ABCD 

的面積，求此直線方程式為____________________。 

 

 

10 若甲、乙、丙、丁、戊，五人年齡由小到大的排序為 a、 b、 c、 d、 e，今取其中任兩人的年齡相 

加，可得下列九種不同的數值：31、32、36、37、41、42、47、48、52，則數對( b，d ) = _________________。 

 

 

 

11  如圖 2，ABCD 為邊長 60 m 的正方形，今甲、乙、丙三人分別於頂點 A、B、C 

依逆時針方向沿邊行進，若甲、乙、丙三人的速率分別為 2 sec
m ，3 sec

m ，4 sec
m ，   

則經過_____(1)_______秒後三人第一次會合在______(2)__________。 
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二、計算題(34 分) 

 

1   如圖 3，四邊形 ABCD 外切於圓 O，若 BDAC ⊥ ，證明 ADBCCDAB ×=× 。 

    ( 10 分 ) 

 

 

 

 

2  如圖 4，在 ABCΔ 中， ACDIABEHBCFG //,//,// ，又 DIEHFG ,,  

 相交於 O， ABCΔ 之面積為 A ， DFOΔ 之面積= 1A ， EOGΔ 之面積= 2A ， 

 OHIΔ 之面積= 3A ，試證 321 AAAA ++=   ( 10 分 ) 

 

 

 

 

 

 

3  (1)如圖 5，ΔABC 中，P、Q、R 在 BC 、 AC 、 AB 的線上，且若 P、 

Q、R 三點共線，試證 1=⋅⋅
QA
CQ

PC
BP

RB
AR

 ( 7 分 ) 

 

 

 

(2)如圖 6，平行四邊形 ABCD 對角線交於 O，且 E 為CD 上一點，  

EDCE : = 3 : 2 ，若 BE 交 AC 於 F 點，求 FOCF : 之值。 

      ( 7 分 ) 
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